Guidance document 4

	ลิมิตของลำดับ ( Limit  of  sequence   ) 

	กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์
	 สาระที่    6 แคลคูลัส

	วิชา ค32204 คณิตศาสตร์เพิ่มเติม4
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5

	ผลการเรียนรู้  1.หาลิมิตของลำดับอนันต์โดยอาศัยทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตได้
Learning outcomes.. 

	จุดประสงค์ปลายทาง  หาลิมิตของลำดับและบอกได้ว่าเป็นลำดับลู่เข้าหรือลู่ออกได้
 Intended destination    

	ครูผู้สอน       นางมาลัยพร   เอื้อสุวรรณ         Instructor.   Mrs. Malaiporn  uasuwan


Name …………………………………………………………… Class. …………..……..…No……….…

ลิมิตของลำดับ ( Limit  of  sequence   ) 
ลำดับอนันต์   คือฟังก์ชันจาก  N ไป R ดังนั้นจึงเขียนกราฟของลำดับได้ในระบบแกนมุมฉาก 
                     ซึ่งจะบอกถึงลักษณะ an ในขณะ  n มีค่ามากขึ้นอย่างไม่มีที่สิ้นสุด  
การหาลิมิตของลำดับโดยการเขียนกราฟของลำดับอนันต์    
นิยาม    1)  ถ้าลำดับ an มีค่าเข้าใกล้หรือเท่ากับจำนวนจริง L ซึ่งมีเพียงค่าเดียวเท่านั้น เมื่อ n 

              มีค่าเพิ่มขึ้นอย่างไม่มีที่สิ้นสุด   และ  
1.1 จะเรียกลำดับ an ว่าเป็นลำดับลู่เข้า  (Convergent  sequence )

1.2  จะเรียกจำนวนจริง Lว่าเป็นลิมิตของลำดับ ( Limit  of  sequence   ) 

เขียนแทนด้วย 
[image: image1.wmf]L

a

n

n

=

¥

®

lim


นิยาม  2) ลำดับอนันต์ที่ไม่ใช่ลำดับลู่เข้า   (Convergent  sequence ) จะเรียกลำดับ 
    
ลู่ออก (Divergent sequence ) ลำดับไดเวอร์เจนต์ (an( จะมีลักษณะอย่างใดอย่างหนึ่งใน 3 ลักษณะต่อไปนี้  
      1.ถ้า n มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีที่สิ้นสุดค่าของ an จะมากขึ้นโดยไม่มีที่สิ้นสุด
 เขียนแทนด้วย 
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    (หาค่าไม่ได้)
2. ถ้า n มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีที่สิ้นสุดค่าของ an จะน้อยลงโดยไม่มีที่สิ้นสุด
 เขียนแทนด้วย 
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(หาค่าไม่ได้)
 3.เป็นลำดับไดเวอร์เจนต์ที่ต่างจาก ข้อ 1  , 2  คือ
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 (หาค่าไม่ได้) 
และ
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  (หาค่าไม่ได้)ลำดับ นี้เรียกว่าลำดับแกว่งกวัด(Oscillating sequence )

     ตัวอย่างจงใช้นิยามข้างต้นมาแก้โจทย์ปัญหาต่อไปนี้ โดยให้นักเรียนเขียนกราฟแล้วตอบคำถามให้ถูกต้อง  
     1. an = 
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จะเห็นว่าเมื่อ n มีค่ามากขึ้น 






อย่างไม่สิ้นสุด( n(()ค่าของ anมีค่าเข้าใกล้ 






(anเป็นลำดับคอนเวอร์เจนต์ , 
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2.  an= 
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 3. an= 1  (เรียกว่าลำดับคงตัว)           
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4. . an= 2n                   
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5. an = sin  
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                                    แบบฝึกหัด  
จงเขียนกราฟของลำดับต่อไปนี้ พร้อมบอกด้วยว่าเป็นลำดับคอนเวอร์เจนต์หรือลำดับไดเวอร์เจนต์ 
ถ้าเป็นลำดับคอนเวอร์เจนต์จงหาลิมิตของลำดับ  
1. an=
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2. an= cos n( 

3. an=  4    

                n2    

4. an=  
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5. an=  ( 
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6. an= log1/2 n     

                                    …………………………………….
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