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เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิต ิTrigonometric Identities   and trigonometric equation 
  

1.  Trigonometric equation คือ สมการที่มีฟังก์ชันตรีโกณมิติของตัวแปรปรากฏ เช่น  

 2. Trigonometric Identities หรือสมการเอกลักษณ์ตรีโกณมิติ  คือ  สมการที่เป็นจริงเมื่อแทนตัว
แปรกับจ านวนจริงใด ๆ แล้วทุกพจน์มีความหมาย  เช่น  sec2x – tan2x = 1 
Example  Verify the  Identity  

1.  tan2x -  sin2x= tan2x   sin2x                           

solution  tan2x -  sin2x= x2sin

x2cos

x2sin
  

                        =
x2cos

x2cosx2sinx2sin   

    =
x2cos

)x2cos1(x2sin   

                      = )x2cos1(

x2cos

x2sin
  

       tan2x -  sin2x= tan2x   sin2x 
                                                        

01coscos2,
2

1
cos 2  xxx

xx 22 sintan

2. 
x

x

x

x

4cos

5sin

4sin

5cos
  =

x4cosx4sin

xcos  

solution 

x

x

x

x

4cos

5sin

4sin

5cos
 =

x4cosx4sin

............................                        

                             =
x4cosx4sin

.......)cos(......                     

                             =
x4cosx4sin

xcos  

x

x

x

x

4cos

5sin

4sin

5cos
  =

x4cosx4sin

xcos  

3. (sin+cos)2+( sin-cos)2=2 
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  4)sin 2x – cos 2xtan x = tan x 

  solution sin 2x – cos 2xtan x   = 
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              sin 2x – cos 2xtan x = tan x 
5) sin2x tanx+cos2x cotx + 2sinxcosx = tanx+cotx 

solution 

 
 
 
 
 
  
 
จงพิสูจน์เอกลักษณ์ต่อไปนี้ 
   1.  csc x cos x = cot x 
   2.   cos x(tan x + cot x) = csc x 
  3.   ( sec x – 1 )( sec x + 1) = tan2x 
  4.    sin2x(1+cot2x) =1 
  5.   sec4x – sec2 x   =  tan4x + tan2x 
 6.  sin2xcot2x+tan2xcos2x =  1 
  7. secx- sec x sin2x =  cos x 
  8.  2 sin2x -1= 1-2 cos2x   
  9.   tan2x-cot2x = sec2x- csc2x 

 10. tan2
 -sin2

= tan2
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แบบฝึกหดั 
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3.   (sin+cos)2+( sin-cos)2=2 

พิสูจน์ (sin+cos)2+( sin-cos)2=sin2
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         (sin+cos)2+( sin-cos)2 = 2 

4)sin 2x – cos 2xtan x = tan x 
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              sin 2x – cos 2xtan x = tan x 
5) sin2x tanx+cos2x cotx + 2sinxcosx = tanx+cotx 

พิสูจน ์ sin2x tanx+cos2x cotx + 2sinxcosx=(1- cos2x)
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เฉลยแบบฝึกหัด46-47 
1. csc x cos x = cot x 

พิสูจน์  csc x cos x =
xsin

1 cosx    = cot x 

2. cos x(tan x + cot x) = csc x 

พิสูจน์ cos x(tan x + cot x) =cosx( 
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cos x(tan x + cot x) = csc x 
3. ( sec x – 1 )( sec x + 1) = tan2x 
พิสูจน์( sec x – 1 )( sec x + 1) = sec2 x – 1 = tan2x 
   ( sec x – 1 )( sec x + 1) = tan2x 
4.sin2x(1+cot2x) =1 
พิสูจน์ sin2x(1+cot2x)=sin2xcsc2x 
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sin2x(1+cot2x) =1 
5.  sec4x – sec2 x   =  tan4x + tan2x 
พิสูจน์ sec4x – sec2 x = sec2 x(sec2 x-1) 

     =(1+ tan2x) tan2x 
                  = tan4x + tan2x 

         sec4x – sec2 x   =  tan4x + tan2x 
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7.   secx- sec x sin2x =secx(1-sin2x) =
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1 .cos2x =  cos x 

8.    2 sin2x -1 = 2(1- cos2x)-1= 1-2 cos2x   
9.   tan2x-cot2x =(sec2x-1)-( csc2x-1) = sec2x- csc2x 
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