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Trigonometric equations 
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ผลการเรียนรู้  พิสูจน์เอกลักษณ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติ ฟังก์ชันตัวผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติและแก้
สมการตรีโกณมิติได้ 
Learning outcomes Prove the trigonometric functions,the inverse trigonometric 
functions. And solve   trigonometric equation. 
จุดประสงค์ปลายทาง หาค าตอบของสมการตรีโกณมิติเม่ือค าตอบอยู่ในรูปค่าทั่วไปได้  
Intended destination  Find the answers to the trigonometric equation. Not given the 
interval of answer .  
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Name …………………………………………………………… Class. …………..……..…No……….… 
%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%% 
 

การแก้สมการตรีโกณมิติเมื่อค าตอบอยู่ในรูปค่าทั่วไป 
                ค าตอบทั่วไป  (general  solution)  เป็นค าตอบภายใต้เอกภพสัมพัทธ์ของจ านวนจริง 
(R)  ถ้าไม่มีการก าหนดเอกภพสัมพัทธ์มาให้   ให้ถือว่าเอกภพสัมพัทธ์คือ  R แบ่งเป็น 2 วิธีคือ 
                 1.หาค าตอบในช่วง  2,0   หรือ  2,0     แล้วน าค าตอบของสมการคือ  

n ......., 21 เมื่อ   คือค่าของมุมหรือจ านวนจริงที่เป็นค าตอบของสมการ  ค าตอบท่ัวไป คือ 

 n21 n2,...,n2,n2    หรือ  n321 n360,...,n360,n360,n360   เมื่อ n    
                 2.  ค่าท่ัวไปในรูปผลบวกและผลต่างของ  2n   หรือ   n  เมื่อ      เป็นจ านวน

จริงบวกท่ีน้อยที่สุด  หรือศูนย์  ซึ่งสอดคล้องกับสมการ  ซึ่ง   n    I 

 1. sin       =    sin     หรือ cosec   = cosec  แล้ว    = n +   
n

1

 2. cos       = cos      หรือ    sec       = sec  แล้ว     = 2n   
           3. tan       = tan      หรือ     cot       = cot   แล้ว     = n +   
  Alternate Example1  Solve algebraiccally for exact solution    
1)  sin4x+sin2x     = 0   the interval    2,0               

    solution             2sin
2

x2x4   cos 
2

x2x4   = 0 

      2sin3xcos x                        = 0 
      2(3sinx-4sin 3 x) cosx            = 0 
      2sinxcosx(3-4sin 2 x)             = 0 
      sinxcosx(3-4sin 2 x)               = 0                



sinx  = 0    or   cosx  =  0     or  3-4sin 2 x  = 0                      

   x = 0,     or  x  =  
2

 ,
2

3    or…………….                                                                                                              

        Answer  ……………………………………………. 

2) 4sin 2 x  =  1        ,x  R 
    solution ……………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………….…………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………..………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
3)  6tanx-5 3 sec x + 12cot x  = 0   

      solution 6
xcos

xsin - 
xcos

35 + 
xsin

xcos12   = 0 

คูณตลอดด้วย 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
จงแก้สมการต่อไปนี้ 

1) 4sin2
 = 1                 

 2)    tan2
-3 = 0          

3) tansin+tan=0   

4) sec2
-2tan=0 

5) cos2 = sin 

แบบฝึกหดั 
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ตัวอย่าง  จงหาค าตอบของสมการตรีโกณมิติ     

1)  sin4x+sin2x     = 0  เมื่อ  x  2,0               

     2sin
2

x2x4   cos 
2

x2x4   = 0 

     2sin3xcos x                        = 0 
     2(3sinx-4sin 3 x) cosx            = 0 
     2sinxcosx(3-4sin 2 x)             = 0 
     sinxcosx(3-4sin 2 x)               = 0    
sinx  = 0    หรือ   cosx  =  0     หรือ  3-4sin 2 x  = 0                      

  x = 0,     หรือ  x  =  
2

 ,
2

3    หรือ x = 
3

 ,
3

2 ,  
3

4 ,
3

5                   

ตอบ{0,  ,
2

 ,
2

3 ,
2

 ,
2

3    } 

2) 4sin 2 x  =  1        ,x  R 

ตอบ  1.  {2n +
6

 ,2n +
6

5 ,2n +
6

7 ,2n +
6

11 } 

           2. n +  n1
6

 ,  n I 

1) 6tanx-5 3 sec x + 12cot x  = 0 

ตอบ  1.  {2n +
3

 ,2n +
3

2 ,} 

           2. n +  n1
3

 ,  n I 

เฉลยแบบฝึกหัด 

       nI 

1.  { 
6

 ,
6

5 ,
6

7 ,
6

11 }      ตอบ  { n+(-1)n
6

 } 

2.  {
3

 ,
3

2 ,
3

4 ,
3

5 }   ตอบ    { n+
3

 }   หรือ สมการก าลังสอง  {n
3

 }  

 3.   { 0 , }       ตอบ       { n} 

4.   {
4

 ,
4

5 }         ตอบ      { n+
4

 } 

5.  {
6

 ,
6

5 ,
2

3 }   หรือ    { n+(-1)n
6

 }{ n+(-1)n
2

3 } 

 
 


