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ตัวอย่าง จงหาอนุพันธ์ของของฟังก์ชันต่อไปนี้     โดยใช้สูตร
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ถ้ากำหนดเส้นโค้งมีสมการ f (x,y) = c เมื่อ c เป็นค่าคงตัว  ,y เป็นฟังก์ชันของ x  ที่หาอนุพันธ์ได้
การหา 
[image: image25.wmf]dx

dy

มีขั้นตอนดังนี้
1. หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทั้งสองข้างของสมการเทียบกับตัวแปร x จะได้ 
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2. คำนวณหา
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(f(x),y) โดยใช้วิธีการของการหาอนุพันธ์ที่เรียนมา
3. จัดรูบแบบสมการใหม่เพื่อหาค่า 
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ตัวอย่างที่ 1 กำหนด y เป็นฟังก์ชันของ x ที่หาอนุพันธ์ได้ และสอดคล้องกับ x2+y2=1จงหา
[image: image29.wmf]dx

dy


วิธีทำ         
[image: image30.wmf](

)

dx

y

x

d

2

2

+

=
[image: image31.wmf](

)

dx

d

1


                  
[image: image32.wmf]dx

dx

2

+
[image: image33.wmf]dx

dy

2

=0

                    2x+
[image: image34.wmf]dx

dy

y

2

=0
                           
[image: image35.wmf]dx

dy

=
[image: image36.wmf]y

x

2

2

-

 
ตัวอย่างที่ 2 กำหนดให้ y เป็นฟังก์ชั่นของ x ที่หาอนุพันธ์ได้ซึ่งสอดคล้องกับ x3+y3=2xy จงหา
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แบบฝึกหัด.

1.จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปนี้
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2.กำหนด y เป็นฟังก์ชันของ x ที่หาอนุพันธ์ได้ จงหา 
[image: image44.wmf]dx

dy


2.1  4x2+9y2=36   




 2.2   4x-6y2+1=0  
2.3  x3y+xy3=2     




2.4 x3-3xy+y3=1
3จงหาสมการเส้นสัมผัสเส้นโค้งและสมการเส้นตั้งฉากกับเส้นโค้ง ณ จุด p ที่กำหนดให้
3.1  x2+xy-y2=1  p(2,3)   
3.2   (y-x)2=2x+4  p(6,2)    
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4.จงหาจุดบนเส้นโค้ง x2+xy+y2=7 ซึ่งทำให้เส้นสัมผัสเส้นโค้งที่จุดนั้นขนานกับแกน x
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