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เรื่อง  การใช้โปรแกรม GSP และการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้น                                    
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์  ทบทวนการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้น 2 ตัวแปร
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของสมการที่กำหนดให้ โดยใช้โปรแกรม  GSP
1.  กำหนดสมการเชิงเส้น  x + y = 7  
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1.1 เขียนกราฟของสมการ  x + y = 7  
1.2 กราฟของสมการ x + y = 7  ตัดแกน y ที่จุด................ และตัดแกน x ที่จุด ....................
2.  กำหนดสมการเชิงเส้น  3x + y = 6  และ x – 2y = 9  
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2.1 เขียนกราฟของสมการ  3x + y = 6  และ x – 2y = 9  


2.2 กราฟของสมการ  3x + y = 6
ตัดแกน y ที่จุด .............. และตัดแกน x ที่จุด.................
2.3 กราฟของสมการ  x - 2 y = 9
ตัดแกน y ที่จุด .............. และตัดแกน x ที่จุด.................
2.4 กราฟของสมการ  3x + y = 6
ตัดกับกราฟของสมการ x – 2y = 9 ที่จุด.........................
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เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการเชิงเส้น
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่ 1 เขียนกราฟของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้ โดยใช้โปรแกรม  GSP
1.  กำหนดอสมการ เชิงเส้น x > 3  
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1.1 เขียนกราฟของอสมการ  x > 3


1.2  กราฟของอสมการ x > 3เส้นประ ตัดแกน x ที่จุด...................

1.3 แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการที่กำหนดให้
2.  กำหนดอสมการเชิงเส้น  y < - 3  
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2.1 เขียนกราฟของอสมการ  y < -3


2.2  กราฟของอสมการ y < -3  เส้นประ ตัดแกน y ที่จุด...................

2.3 แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการที่กำหนดให้
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เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการเชิงเส้น
       ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่ 1 เขียนกราฟของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้ โดยใช้โปรแกรม  GSP

1.  กำหนดอสมการเชิงเส้น  x + y  > 2  
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1.1 เขียนกราฟของอสมการ  x + y > 2


1.2 กราฟของอสมการx+y >2 เส้นประตัดแกน y ที่จุด.................ตัดแกน x  ที่จุด................

1.3 แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการที่กำหนดให้
2.  กำหนดอสมการเชิงเส้น   x -2 y  
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2.1 เขียนกราฟของอสมการ  x -2 y  
[image: image2.wmf]£

 4   






2.2  กราฟของสมการ x -2 y = 4 ตัดแกน y ที่จุด...................ตัดแกน x  ที่จุด........................

2.3 แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับอสมการที่กำหนดให้
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เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบอสมการเชิงเส้น                                    
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  2 เขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP

1. กำหนดระบบของอสมการเชิงเส้น  4x + 3y  
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 12   ,    x – y 
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 0    และ    y  >  2 
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1.1 เขียนกราฟของระบบของอสมการ 4x + 3y  
[image: image5.wmf]³

 12 , x – y
[image: image6.wmf]£

 0 และ y  > 2   

1.2  กราฟของสมการ 4x + 3y  = 12  ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด....................

1.3  กราฟของสมการ  x – y = 0    ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด.........................

1.4  กราฟของสมการ  y > 2    เส้นประตัดแกน y ที่จุด..................

1.5  กราฟของสมการ  4x + 3y  = 12  ตัดกับกราฟของสมการ  x – y = 0 ที่จุด......................

1.6  กราฟของสมการ  4x + 3y  = 12  ตัดกับเส้นประกราฟของอสมการ  y  > 2  ที่จุด..........

1.7  กราฟของสมการ  x – y = 0   ตัดกับเส้นประกราฟของอสมการ  y  > 2   ที่จุด............... 
1.8  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการที่กำหนดให้











เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบอสมการเชิงเส้น                                                                        
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  2 เขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP

1. กำหนดระบบของอสมการเชิงเส้น  y  
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 6 - x  ,   x 
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 0  และ   y > 2  

1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการ  y  
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 6 - x  ,   x 
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 0 ,  y > 2    



1.2  กราฟของสมการ   y  = 6 - x    ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด......................

1.3  กราฟของอสมการ  y > 2    เส้นประ ตัดแกน y ที่จุด..................

1.4  กราฟของสมการ  y  = 6 - x  ตัดกับเส้นประกราฟของอสมการ  y  > 2  ที่จุด................

1.5  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการที่กำหนดให้


เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบอสมการเชิงเส้น                                                                        
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  2 เขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP

1. กำหนดระบบของอสมการเชิงเส้น  4x + y  
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 8  , x + 2y 
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 8 , x 
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0  และ   y 
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1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการ  4x + y  
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 8  , x + 2y 
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 8 , x 
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0 , y 
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 0


1.2  กราฟของสมการ 4x + y  = 8    ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด......................

1.3  กราฟของสมการ  x + 2y = 8 ตัดแกน y  ที่จุด..................ตัดแกน x ที่จุด.......................

1.4  กราฟของสมการ 4x + y  = 8 ตัดกับกราฟของสมการ x + 2y = 8 ที่จุด..........................

1.5  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการที่กำหนดให้


เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบอสมการเชิงเส้น                                                                       
  ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  2 เขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP
1. กำหนดระบบของอสมการเชิงเส้น  3x -7y  
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- 21  , x + 3y 
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 6 , x 
[image: image21.wmf]³

0  และ  y 
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 0 

1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการ  3x -7y  
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- 21  , x + 3y 
[image: image24.wmf]³

 6 , x 
[image: image25.wmf]³

0 , y 
[image: image26.wmf]³

 0

1.2  กราฟของสมการ 3x -7y  =- 21 ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด......................

1.3  กราฟของสมการ  x + 3y = 6 ตัดแกน y  ที่จุด..................ตัดแกน x ที่จุด.......................

1.4  กราฟของสมการ 3x -7y  = - 21 ตัดกับกราฟของสมการ x + 3y = 6 ที่จุด......................

1.5  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการที่กำหนดให้


เรื่อง  การเขียนกราฟ และหาอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบอสมการเชิงเส้น                                                                        
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  2 เขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้น  2 ตัวแปร จากโจทย์ที่กำหนดให้ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของระบบของอสมการเชิงเส้นที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP
1. กำหนดระบบของอสมการเชิงเส้น  6x + 5y  
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 30  ,3x + y 
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 6 , x + y 
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4  , x 
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0 และ y 
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 0 



1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการ  6x + 5y  
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 30 ,3x + y 
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 6 , x + y 
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4  , x 
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0 , y 
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 0
1.2  กราฟของสมการ 6x + 5y  = 30 ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด.....................

1.3  กราฟของสมการ 3x + y = 6   ตัดแกน y  ที่จุด..................ตัดแกน x ที่จุด......................

1.4  กราฟของสมการ  x + y = 4     ตัดแกน y  ที่จุด..................ตัดแกน x ที่จุด.....................

1.5  กราฟของสมการ 6x + 5y  = 30 ตัดกับกราฟของสมการ 3x + y = 6 ที่จุด......................

1.6  กราฟของสมการ 6x + 5y  = 30  ตัดกับกราฟของสมการ  x + y = 4  ที่จุด.....................

1.7  กราฟของสมการ 3x + y = 6   ตัดกับกราฟของสมการ x + y = 4    ที่จุด........................

1.8  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการที่กำหนดให้


เรื่อง  การเขียนกราฟ หาอาณาบริเวณของอสมการข้อจำกัดและหาค่าสูงสุดของสมการจุดประสงค์                                    
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  3  หาคำตอบจากโจทย์ปัญหา โดยการสร้างแบบจำลองทางคณิตศาสตร์ ตามเทคนิคของกำหนดการเชิงเส้น ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของสมการจุดประสงค์และระบบอสมการข้อจำกัดที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP
1. กำหนดสมการจุดประสงค์  P = 3x + 2y  โดยกำหนดอสมการข้อจำกัดดังนี้  2x + 3y 
[image: image37.wmf]£

12  ,        2x + y 
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 8 , x 
[image: image39.wmf]³

0 , y 
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 0   

1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการข้อจำกัด    2x + 3y 
[image: image41.wmf]£

12  ,  2x + y 
[image: image42.wmf]£

 8 , x 
[image: image43.wmf]³

0 , y 
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 0   

1.2  กราฟของสมการ  2x + 3y =12 ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด......................

1.3  กราฟของสมการ  2x + y = 8   ตัดแกน y  ที่จุด................ตัดแกน x ที่จุด.......................

1.4  กราฟของสมการ 2x + 3y =12  ตัดกับกราฟของสมการ 2x + y = 8 ที่จุด.......................

1.5  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการข้อจำกัดที่กำหนดให้

1.6  ตรวจสอบหาค่าของ x = ………….. ค่าของ y =……………..  ที่ทำให้ค่าของ  P  จาก
สมการจุดประสงค์มีค่าสูงสุดหาได้จาก   P = 3(         ) + 2 (         )  = …………………….




                          

เรื่อง  การเขียนกราฟ หาอาณาบริเวณของอสมการข้อจำกัดและหาค่าต่ำสุดของสมการจุดประสงค์                                                                        
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  3  หาคำตอบจากโจทย์ปัญหา โดยการสร้างแบบจำลองทางคณิตศาสตร์ ตามเทคนิคของกำหนดการเชิงเส้น ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนกราฟของสมการจุดประสงค์และระบบอสมการข้อจำกัดที่กำหนดให้โดยใช้โปรแกรม  GSP

1. กำหนดสมการจุดประสงค์  C = 35x + 25y  โดยกำหนดอสมการข้อจำกัดดังนี้  2x + 3y 
[image: image45.wmf]³

15   ,  3x + y 
[image: image46.wmf]³

 12  , x 
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0 , y 
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 0 

1.1 เขียนกราฟของระบบอสมการข้อจำกัด 2x + 3y 
[image: image49.wmf]³

15   ,  3x + y 
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 12  , x 
[image: image51.wmf]³

0 , y 
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 0 
   
1.2  กราฟของสมการ 2x + 3y =15   ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x  ที่จุด.....................

1.3  กราฟของสมการ  3x + y = 12   ตัดแกน y ที่จุด................ตัดแกน x ที่จุด......................

1.4  กราฟของสมการ 2x + 3y =15  ตัดกับกราฟของสมการ 3x + y = 12 ที่จุด.....................

1.5  แสดงอาณาบริเวณพื้นที่ที่สอดคล้องกับระบบของอสมการข้อจำกัดที่กำหนดให้

1.6  ตรวจสอบหาค่าของ x = ………….. ค่าของ y =……………..  ที่ทำให้ค่าของ  C  จาก
สมการจุดประสงค์มีค่าต่ำสุดหาได้จาก   C = 35(         ) + 25 (         )  = …………………  




                           

เรื่อง  การเขียนสมการจุดประสงค์และอสมการข้อจำกัดจากโจทย์ปัญหา
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  3  หาคำตอบจากโจทย์ปัญหา โดยการสร้างแบบจำลองทางคณิตศาสตร์ ตามเทคนิคของกำหนดการเชิงเส้น ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนสมการจุดประสงค์ และอสมการข้อจำกัดจากโจทย์ปัญหาที่กำหนดให้
โจทย์ปัญหา    พ่อค้าต้องการซื้อเครื่องคิดเลขจำนวน 500 เครื่อง  โดยเลือกซื้อเครื่องคิดเลข 2 ชนิด  ชนิดแรกราคาเครื่องละ 100  บาท  ชนิดที่สองราคาเครื่องละ  300  บาท  มีเงินที่จะซื้อทั้งสิ้น  110,000  บาท  เมื่อขายแล้ว  ชนิดที่แพงกว่ามีกำไรเครื่องละ  300  บาทและชนิดที่ถูกกว่ามีกำไรเครื่องละ  200  บาท  เขาควรเลือกซื้ออย่างไรจึงจะได้กำไรมากที่สุด
วิธีทำ

ตัวแปร
................แทน......................................................................................


................แทน......................................................................................

ให้.........................แทน......................................................................................

สมการจุดประสงค์คือ.........................................................................................

เงื่อนไขบังคับ(อสมการข้อจำกัด)


1...........................................................................................................




2...........................................................................................................


3. เงื่อนไขเกี่ยวกับตัวแปร..............และ...............................................


.............................................................................................................


.............................................................................................................

แบบจำลองทางคณิตศาสตร์คือ


สมการจุดประสงค์คือ......................................................


อสมการข้อจำกัดคือ



...........................................................................



...........................................................................



...........................................................................



...........................................................................




เรื่อง  การแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ กำหนดการเชิงเส้น                                   
ชื่อ............................................................................................ชั้น.....................เลขที่................
จุดประสงค์ที่  3  หาคำตอบจากโจทย์ปัญหา โดยการสร้างแบบจำลองทางคณิตศาสตร์ ตามเทคนิคของกำหนดการเชิงเส้น ได้
คำชี้แจง  ให้นักเรียนเขียนสมการจุดประสงค์ และอสมการข้อจำกัดพร้อมทั้งเขียนกราฟจากโจทย์ปัญหาที่กำหนดให้ โดยใช้โปรแกรม  GSP 
โจทย์ปัญหา   ในการตัดกางเกงและกระโปรง  ขายส่งร้านจำหน่ายเสื้อผ้า จากผ้าที่มีอยู่   60 เมตร  ถ้ากางเกงแต่ละตัวใช้ผ้า   1.2  เมตร และกระโปรงแต่ละตัวใช้ผ้า  1.5  เมตร  ผู้ตัดควรตัดกางเกงและกระโปรงอย่างละเท่าไรจึงจะได้เงินจากการขายมากที่สุด  ถ้าผู้ตัดขายกางเกงตัวละ  150  บาทและกระโปรงตัวละ  180  บาท  จะได้เงินจากการขายมากที่สุดเท่าไร
วิธีทำ
สมการจุดประสงค์คือ
....................................
อสมการข้อจำกัดคือ
....................................
...................................
...................................
....................................
จะต้องตัดกางเกง................. ตัว
จะต้องตัดกระโปรง..............ตัว
ได้กำไรจากการขายมากที่สุดเท่ากับ................................................................. บาท
  ใบงานที่ 3.1.1
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